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Nota: Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 15 puncte. Se acorda numai punctaje

intregi. Orice alta rezolvare se asimileaza conform baremului

Problema 1 ( autor Eugenia Dinca)

S < . 2 . o A —
Se considera numarul rational a = - scris sub forma zecimald a =0,aa,...q, .

a) Calculati suma primelor 6 zecimale ale numarului a .

b) Determinati a,y,; .
c) Calculati suma primelor 2025 de zecimale ale numarului a .

Solutie:
A) A= 00285714 i 3p
SUIMIAT 27 .. ettt ettt et e et
b) Zecimalele numarului a se grupeaza in grupe de cate 6 cifre datoritd perioadei................... 2p

2025:6=337 rest 3, deci, sunt 337 de grupe complete.............c. coiiiiiiiiiiiii

@,y OCUpa pozitia 3 in ultima grupa incomplete , deci d,p,s=5.....coveiniiiiiiiiiii..

¢) suma primelor 6 zecimale ale numarului a este 27 , fiind 337 grupe complete calculam
33TX2T79099. . e 2p

adaugam suma zecimalelor din ultima grupa incompletd 2+8+5=15................ccooiiiini.

suma primelor 2025 de zecimale este O114..... ...

Problema 2 (autor Ana Maria lonitd)

a) Si se arate ci, oricare ar fi numerele reale a si b, numerele (a+b)*, a’ +b" si

(a—b)’ suntin progresie aritmetica.

b) Si se determine 7 € N pentru care are loc egalitatea 8 +4+2+...+2°™ = 127 .

Solutie:

2 ERAY
a)(a+b)*, a’ +b* si (a—b)* suntin progresie aritmetici < a* +b* = (a+b) ;—(a b)

..2p



INSPECTORATUL SCOLAR AL
P> MUNICIPIULUI BUCURESTI

R MINISTERUL EDUCATIEI
SI CERCETARII

az+b2=a2+2ab+b2;a2_2ab+b2:a2+b2=M= 2D e, 2p
Deci, numerele (a +b)*, a* +b° si (a—b)’ sunt in progresie aritmetici, oricare ar fi
NUMETEIE T€A1E @ ST D.vviiieiiiiieiieiece ettt st 1p
b) 8+4+2+..+25" =2 427 4+24..+2°%" deci se observi ci termenii sumei sunt
termenii unei progresii geometrice de Tatie g =2 .....cccoeieiereieieieeeceeeee e 2p
Suma contine 7 41 tEIMICII .....eevuiiiiieiieiieiieste ettt ettt et te e e s e neeeneeenees 1p
—n-1
8+4+2+...+2(3‘”)=8~u:—16(2"”"—l)=£ ...................................................... 3p
27 -1 8
27 1= —12—7,2’”’1 2 T e ettt nanaees 2p
128
e el e 7 B (N | USSR 2p
Problema 3

Fie functia f:R—>R, f(x)z(l—\/g)x+\/§.

a) Calculati media aritmeticd a numerelor m= f(0) si n= f(2).
b) Rezolvati in R inecuatia f (x)—l <0.

c¢) Determinati numerele rationale asi b, stiind ca punctul M (ax/g ,b) este situat

pe graficul functiei f.

Solutie:
a) m=1(0)=V3si n=s(2)=2-V3 i 2p
m+n 3+2-3
= e 3p
2 2
B) /(x)=1<0 = (1=33)x+3 =10 oo Ip
(1—\/§)x31—\/§ se imparte relatia la 1—\/§<02p
S X212 XE[1,00) ettt 2p
¢) M(aV3,b) €G, & f(aV3)=b oo 3p
f(a\/g)Z(l—\/g)a 3+\/§=(a+1)\/§—3a ........................................... 4p
Din f(a\/g):b:(a+1)\/§—3a =b, dar asi bsuntrationale........................ 2p
DeCi (@+1)=0=@ == .eoitiiiiiiiiiei i 3p

Si 302 Dm0 D=3 oo 3p
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Problema 4 (autor Cleopatra Olaru)
Se considera hexagonul regulat ABCDEF , fie O punctul de intersectie al diagonalelor, M
mijlocul lui 4B si N mijlocul lui CD.

a) Sa se determine valoarea parametrului real £ din relatia %E + 254 + lﬁ' =k-AC.

b) Sa se descompuna vectorul MN in functie de vectorii AF si DE .

c) Sa se calculeze MA+ MF + ME + MD + MC + MB 1n functie de M

Solutie:
2) L AB+2CA+ L BC =L AC+2CA =L AC e 3p
3 2 3 3 2 6
7
B ettt —————e e e ettt ————————ttetttba————————tttra——— 2
6 p
—_— 1y— —
b)MN:—(AD+BC)= .................................................................................................... 3p
2
~2BC=240=2(4B+BO0)=2(BO-BA)=2AF ~2DE .........cooovvvvrerreren 2
2 2 2 2 2 2
c)(m+ﬁ7§)+(ﬁ+1\—lﬁ)+(1\7ﬁ+ﬁ—/{5): ................................................................. 2p

=04+ 2MO+AMO =6MO .........ceeee e e 3p



